®EMA A

A1. Avnovvéptnon f elvor cuveyng oto [a, B] kot G elvan pio tapdyovca g f oto

[, B], va Beiete otu:

["f(x)dx =G (p)~G(a).

) (10 povaoeg)
Az. Oe@pnoTE TOV IGYLPICUO:
o onotesdfimote cuvaptioeis f,g: R - R, av ioyvet f(x)-g(x)=0 yio kade
x € R, tote givat:
f(x)=0 yiakibe x eR N g(x)=0 ya kibe x eR.
Noa aravtioete av givar cootd 1| AAB0G Kot voL 0UTIOAOYNGETE TNV ATAVINGT GOG.
(5 povaoeg)
As. No araviioete pe Zootd 1 Adboc.
a) Avnovvapmmon f:R - R givor 600 popég mapaymyioyn
o0 R, pe f(x)>0 ykébe x € R, 612 1 C, Bpicketan

néve and kdbe epantopévn g pe eEaipeon to onpeio

emapnc kabe epamtopévng pe my C,. X-A
(2 povaoeg)
B) H ovvapmon f(x)=|x—1| &xst kpiotpo onpsio. T-A
(2 povaodeg)

v) T omowadnmote cuvdpnon f: R — R, av n ypaeikn g
TOPACTOCT) SEPYETOL OO TO oMUl O(O, 0) Kot A(l, 2) ,

toten f eivon yvnoiog avéovca oto R . Y-A
(2 povaoeg)

0) Avotovvapmoelg f, g: R —> R givonl mopayoyicyeg Kot ioyvet
f'(x)=g'(x) y1o kébe x € R, t6te givon BéPano 6L f(x)=g(x)

v kabe x eR. X-A
(2 povaoeg)

g) 'Eoto cuvapmon f:R - R. Avn f(x) éxet mopdyovoa oto R
™ un otabepn cuvdpmon F(x), tote sivau PéBaro 6t n f(2x)
£xel mapdyovca tnv F(2x) oto R.

Y-A
(2 povaoeg)



Aiveton ) ovvapton: f:R > R, pe f(x) =ox+p—

OEMA B

x+1

i , TNG OTOi0G 1 YPUPIKT|
e +1

TOPACTOOT EXEL, OTO —00 , ACVLUTTOTY TV VOl (8) y=x+2.

Bi.

Ba.

Bs.

Ba.

‘Boto n ovvapmon £:R - R pe f(x) :{

Noa deiéete ot a=1,3=2. (6 povaodec)

No peremOein f ©g mpog ™ povotovia, Ta aKpOTUT, TNV KUPTOTNTO KoL TOL

onueio Kopmnc.
(6 povaoeg)

Oempovpe ™ cuvapmon g(x)=x+2-f(x), xeR.
Na deiete 6TL N g &)el AVTIGTPOPN GLVEPTNON Kot vaL opicete TV g .

(8 povadec)
dx.

e 1
No vToAoY16TEL TO OAOKAN PO UL L (1 )
g(lnx

(5 povaoeg)

OEMA T

x*—1 , x>k

1N onoia givar Tapaymyicyn 6to X, =K.

I
I.

I'3. i) Na Bpebei to cuvoro Tipmv g f ko va deiéete A‘Q /

I's.

Na oei&ete ot1: kK=0. (6 povaoeg) yA

No pehembein f xoun f' o¢ mpog ™ povotovia.

No Bpette (av vrdapyet) onpeio kapmng g C,. C,
(6 povaoec) . /

v

OTL VITAPYEL oce(—l,O) této0 wote 1 f va

wavornolel Tig mpovmobéoelg tov 6. Rolle oto
e |3
dloTnuo OL,E .

ii) No Bpeite o B> —1, dote P 4 (B+ 1)_4f(x)_3 >2 y10.k60e X €(—0,0).
(4+4 povaoeg)

Na Bpebet o epPaddv tov yopiov mov nepikieieton amd v C,, tov d&ova x'x Kot
mv evbeio x =—1.



(5 povaoeg)
OEMA A

Atvovtar ot suvoptioelg f(x)=e* +x°, x eR ko g(x)=—x"+4x-2, xeR.

1
A1. i) Na deigete 6Tin cvvaptnon f moapovcidlet o Eva axpiBmg onueio x, € (—E, Oj

(ohko) erdyioTo.

f
ii) Na Bpefet to 6pro: Xll)n% e ezgi(:z)e" wE

(4+4povaodec)

Az2. No pehetBein g og mpog  povotovia, ta axpotato kot vo Bpedei to chHvoro Tinmv

me g.
(3 povadec)

As. Na dei&ete OTL VIOPYEL OL € (0, 1), oote ot gpamtopeves Tov C, kol C, oto onueia
A(oc, f (oc)) Kol B(a, g(a)) avtiotola va NV GLUTITTOVY Kol Vo vt TapdAnAeg
(7Tpovaoeq)
A4. Na Bpebel to minboc tov prllov g e&icmong
=) 4+ 2g(x)= e 4 2 (x,).,

omov x, M 0éon tov ehayiotov g f.
(7 povaodeg)



